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Pentru orice solutie corecta, chiar daca este diferitd de cea din barem, se acorda punctajul corespunzator.

Nu se acordia fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolviri partiale, in limitele

punctajului indicat in barem.

e Se acorda zece puncte din oficiu. Nota finala se calculeazi prin impértirea la zece a punctajului total acordat

pentru lucrare.

SUBIECTUL I (30 de puncte)
1 _ 3+ _ (3+0)(3+0) _ 9+6i—1 _ 8+6i _ 4 , 3. 3
2 =347 3+i)-(3-i) 10 10 5 + 5t P
b 4,3 2
= - = — = —
z=atbi=a=g, z p
2 1ed=>14+1+m=0>m=-2;1€eB=>1+m+1=0=>m=-2 2p
Pentru m = —2avem A ={-2,1}; B={1}; AnB = {1} 3p
3 |2—=x=9x%2—-12x+4adica9x? —11x+2=0 2p
Obtinem x = é care nu convine sau x = 1 care convine 3p
4 Nr. cazuri posibile: 2% (nr. submultimilor multimii A) 2p
Nr. cazurilor favorabile: 24, decip = % 3p
5 | A = (4B + A7) 2
2
AM -BC = E(AB +AC)(AC — AB) = S(AC?—AB?) =5(25-9) =8 3p
6 sin2x = —8x__3 2p
1+tg2x 5
_ o 7 o _ 8 3p
cos 4x =1 — 2sin” 2x —E,de0151n2x+cos4x =-%
SUBIECTUL al II -lea (30 de puncte)
la -3 0 0 3p
det(A(4))=]0 9 of=
0 0 1
2p
=—274+04+0-0-0—-0=-27
1.b A1-x)1-y) 0 0 3p
Alx) - A(y) = 0 (1-x)2(1—-y)?2 0]
0 0 1
1-(x+y—xy) 0 0
=( 0 (1—-—(x+y—xy))? 0)=A(x+y—xy) 2p
0 0 1
l.c | Observam ca A(x) -A(y) =A(1—-(1—-x)(1—y)) Atunci 3p
A(2)-A3)-A(4) .- A(2026) = A(1 + (—1)?024-1-2-.-2025) = A(1 + 2025!) 2p
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2.a | Ecuatia este echivalenticu 2(x + 1)x +3(x+1)—x =9 3p
Se obtine x? + 2x — 3 = 0, cu solutiile x; = =3 six, = 1 2p
2.b y — 49 o _ 3p
Se calculeazd, de exemplu, (1 02) o3 =42si10(203) =18.
_ 2
Deoarece (102)o3 # 10 (203),legea o nu este asociativa. P
2.c ov — _ 3) 4 3. 2
xoy=(2x 1)(y+2)+2, p
- _ V2 _ V2+2 p 32 _Vz_3
Fie de exemplu, 2a—1—2=>a— ’ € R\Q s1b+2—2=ob—2 2E]R\(@.Se 3p

calculeazaaob =2 € Z

SUBIECTUL al III -lea (30 de puncte)
la [ (c=DVa2+1-(x - DEx2+1) 2p
fx) = -
xc+1
Vx2+1—(x—1) X 3
— Jx2r1 _ x+1 ) P
B x2+1 = Fan/ey pentruoricex € R.
X
o, fx)) = Jim N = lim 711 =
—x2
x%+1x2+1
—2x \ —2x 3
= lim (1 + ) I
X0 xZ+1

l.c . . 1w ' — x+1 . .« 2
Functia f este derivabila pe R, cu f'(x) o pentru orice x € R. Rezulta ca f p

este strict descrescatoare pe (—oo, —1) si strict crescatoare pe (—1, ).

lim f(x) =1, lim f(x) = —1, f(=1) = —V/2. Deoarece f e continui pe R se obtine
X—> 00 X——00

3p
a € (—/2,-1)
2.a | F este derivabild siF'(x)=(e*) +x'—2(Inx) =e*+1 —% 3p
x—2
frmy X _————
e* + Z f(x). p
. . IR . . 12 12 2
2.b | FieG o primitiva a lui f, atunci G'(x) = f(x), G"(x) = e* + " 3p
Deoarece G''(x) = e* + % > 0 pentru orice numar real pozitiv, asadar orice primitiva a
2p
functiei f este convexa.
2.¢ | [(xf(x)+Fx)dx = [(xF(x))dx = 3p
=xF(x)+C=x(e*+x—Inx?)+C 2p
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